11-12. évfolyam Haziverseny II. fordulé 2020. januar

Teljes pontszam csak az alaposan és érthetéen indokolt megoldasokért jar. Természetesen a megoldas
megsejtéséhez hasznalhato segédeszkoz (példaul: papirhajtogatas, matematikai szoftver), sét egyes
esetekben Kifejezetten ajanlott ezek hasznalata, de a bizonyitast Téled varjuk ©.

Minden feladat megoldasat kiilon AS-6s méretii lapra ird! Akarhany feladat megoldasat be lehet adni, de a
pontversenybe csak a négy legmagasabb pontszamot elért feladat fog beszamitani. Az Arpad Napokon
megrendezésre keriilo II1. forduléban azok indulhatnak majd, akik az els6 vagy a masodik forduléban
eredményesen szerepeltek. Beadasi hataridé: 2020. februar 10.

I. Melyik a 130 000-nek az a legnagyobb osztdja, amelyik nem tartalmazza sem az 5-0s, sem a 0-S
szamjegyet? (4 pont)

Il. Legyen a és b két 6tjegyli palindrom szam ugy, hogy a < b és az ]a; b[ intervallumon nincs
palindrom szam. Mik b-a Iehetséges értékei? (6 pont)

I11. Valamilyen p, q, r kiilonb6z6 primekre teljesiil a kovetkez6 egyenlet:
2pgr + 50pg = 7pqr + 55pr = 8pqgr + 12gr = X
Mennyi X értéke? (7 pont)

IV. Melyik az a legkisebb pozitiv egész n, amelyre \/100 —n+ \/100 + +/n egész szam? (8 pont)

V. Valamilyen ¢ val6s szamra az f(X)=|x-20|+|x+19| és a g(X)=Xx+C hozzarendelési szaballyal
megadott fliggvények grafikonjanak pontosan egy metszéspontja van. Adjuk meg c értékét! (5 pont)

V1. Az xy-koordinatasikon az |X|+|y|+|X+Yy|<1 egyenlStlenség megoldashalmaza meghataroz egy
sikidomot. Mennyi ennek az alakzatnak a teriilete? (6 pont)

VII. Egy 2x3-as négyzetracs minden mezdjébe a 0, 1, 2 szamok valamelyikét irjuk. Hany olyan
kit6ltés van, amiben teljesiil, hogy minden sorban, valamint minden oszlopban a beirt szimok
Osszege 3-nak egész szamu tobbszorose? (4 pont)

VIII. Egy 4x4-es négyzetracs mind a 16 cellajat a piros, kék, zold szinek valamelyikével szinezziik.
Hanyféle négyzetracs-szinezés lehetséges, ha minden cella szine pontosan két szomszédjanak
szinével kell, hogy megegyezzen? A négyzetrdcs valamely két celldjat akkor neveziink
szomszédosnak, ha van kdzos oldaluk. (8 pont)



IX. Egy téglalap alakt papirlapot, melynek oldalai 5 cm és 8 cm hossztak az alabbi abran lathat6
modon hajtogatunk: a hajtasvonalak a szaggatott vonalak, a hajtogatas utan az egyes szakaszok
képei a pottyozott szakaszok. Mekkora a keletkezo trapéz teriilete? (4 pont)
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X. Mennyi a satirozott rész teriilete, ha a berajzolt 2 hosszusagu szakasz merdleges a harom félkor
koz0s alapjara? (6 pont)

XI1. Az ABCD téglalap CD oldalanak egy bels6 pontja E. Hogyan aranylik a téglalap teriiletéhez
annak a haromszognek a teriilete, amelyet az ABE, BCE ¢és ADE haromszogek sulypontjai
hataroznak meg? (7 pont)

XIl. Egy kocka felszinének ¢és térfogatanak (ebben a sorrendben vett) kiillonbsége megegyezik a
kocka ¢lhosszdnak Otszorosével (a mennyiségek mérdszamait vessziik csak figyelembe,
mértékegységeiket nem). Mekkora lehet a kocka élhossza? (4 pont)

XII. Egy gombbe egy 2 cm ¢élhossziisagli kocka irhatd. Ebbe a gdmbbe egy masik kockat is
elhelyeziink, amelynek lapjai parhuzamosak az elébbiével, és amely a gomb és az el6bbi kocka egy
lapja kozotti térrészbe van beirva. Mekkora a kisebb kocka ¢lhossza? (5 pont)



